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　このレポートでは，円周上を１：ｎの速度比で動く２点を結ぶ直線の描く包絡線1),2)を，２点間を１：ｎの比に内分・外分する点の軌跡という見方で求める。そして，求めた分点の方程式は，直線の包絡線の方程式と一致することを示す。
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　円周上に2点P，Qがあり，一定の速度で回転している。PとQの速度の比が１：ｎ(以下，
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　複素平面上に点Ｐ，Qを取る。P，Qは単位円上を回るとし，その速度比が１：ｎとすると，それぞれの点はP
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よって，R
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を描く。

（右図・次貢図参照）[gpsファイル1]
次に，①は直線PQの包絡線の方程式と一致することを示す。

直線PQ上の点X
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整理をして，
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②のパラメータ
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を動かしたときの直線群の包絡線を求めるために，
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②，③から，
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を消去すると，（計算詳細略）
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同様に，②，③から，
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④，⑤において
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となり，円周上の２点P，Qが重なるときである。このとき，直線PQを引くことはできないので，包絡線は存在しない。またこのとき，
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の値は外・内サイクロイドの山の位置の偏角である。最後に2点が一致するまでに
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よって，④の後半式=0から
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⑤の後半式=0から
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⑥，⑦は，分点の軌跡①式と一致する。　[gpsファイル2]
　以上から，円周上を１：ｎの速度比で動く２点を結ぶ直線の描く包絡線は，２点間を１：ｎの比に内分・外分する点の軌跡（①）として求めたものと一致し，外・内サイクロイドとなることが分かる。
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